|. Duopolio de Cournot
A. Demanda de mercado

Suponemos que el precio de merc:

p="f(D)
toma la forma simple

p=a-D=a-(D,+D,).

Es decir, el precio igual una constante menosrzasie produccion de las dos firmas (en
. n
el caso general, van a sefirmas: D=) " D, =D+ D, ).

B. Funciones de beneficio o ingresos netos
Dada la funcion de beneficios de cada emprgsarai=1,2,
=D f(D)-Dc,

donde se supone que hay un costo marginal constaatgara producir (en lugar de 0O,
como en el capitulo 7 de Cournot), y reemplazarmtapprecio de mercado, se tiene que

7 =D f(D)-Dc=D (a-(D,+D,)-c).

C. Optimizacion

Cuando cada empresa maximiza sus beneficios, reeane son una funcion de la
produccion de ambas firmas,

7 =7(D,D) .

La condiciéon de primer orden, maximizando con regpa su propio nivel de produccién
D; y tomando como dada la produccibnde la otra firma, es

D = a-D -c
2

La condicién de segundo orden se cumple, ya gderlgada segunda es —2<0.



Cournot plante6 una solucién grafica donde seset#aban las curvas de ambas
empresas, que en terminologia moderna son lasofhasde respuesta optima:

a-D,-c
D1:R1(D2) = DIZTZ’
a-D, —-c
D,=R,(D,) = DZ:Tl.

Resolviendo este sistema lineal simple, la solue®Bb, = D, =(a-c)/3 . Esto se

puede graficar al modo de Cournot en el grafiadohde la interseccion corresponde al
punto del equilibrio Nash, o equilibrio Cournot-lHamo a veces se lo llama. En el eje
de las abscisas se presenta la cantldadnientras que en el eje de las ordenadas se

representa la cantiddd, . Las funciones de respuesta 6ptima son linealés eamtidad
gue produce el otro, por lo que graficamente sesgmtan por rectas.

Gréfico 1. Respuestas Optimas de cada empresa
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El equilibrio se puede interpretar como la intecg@t de las funciones de respuesta
Optima, es decir, como respuestas Optimas mutuaesjla manera de caracterizar
cualquier equilibrio Nash.

Como no es obvio cdmo surgen las expectativas cesndel equilibrio Nash sobre qué
va a hacer cada jugador, Cournot describié queoekgo para llegar al equilibrio es un
proceso de tanteo (tatonnement). Esta idea deotaddede jugadores responden
Optimamente a estrategia del peripdsado del otro jugador (no a la estrategia del
periodoactual) supone racionalidad limitada, pero en este casuverge al equilibrio

Nash. Este tipo de dinamica de ajuste se estudioeia de juegos evolutiva, que supone



jugadores con racionalidad limitada (no calculague el otro jugador hace en este
periodo, sino que es respuesta 6ptima a lo quezseh periodo anterior).

D. La perspectiva de Nash

Hay otra manera de representar graficamente dilatuide este modelo que lo lleva a
ver como un punto fijo, que es la perspectiva glop Nash cuando discutio este
problema. Veamos esto graficamente, tomando enagee

D,=R(D,) yD,=R,(D,) . Partiendo de un punto arbitrariyy, se puede ver la

respuesta 6ptima del jugador 2, y la respuestandptiel jugador 1 a la respuesta 6ptima
del jugador 2:

D, = R(D,) =R(R,D)) =%(a— a-D,-c _Cj a-c, D

1
4 4
Esto se puede graficar.

Gréfico 2. Respuesta Optima de empresa 1 a respuest  a 6ptima de empresa 2
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Cuando esta funciéon de respuesta Optima de lespauesta Optima de 2 intersecta la
recta de 45 grados, estamos en un punto fijo: miopde partida inicial de 1 coincide con
la respuesta Optima de 1 a lo que hace 2.

Il. Caso general
Cournot también planteo el caso cuandwece indefinidamente, lo que llamo

concurrencia indefinida, o competencia perfectalarso actual. Si tenemos que la
produccion de mercado



DZZin:lDi:Di+ Di’

j#i

y que por simetria todas las otras firmas prodlmenismo (ya que enfrentan la misma
demanda y tienen costos marginales iguales),

D=D, +(n-1)D_, tenemos que
7 =D,f(D)-Dc=D (a=(D +(n-1)D,)-c).
La condicion de primer orden nos lleva a que:

D = a-(n-1D_ -c
2

Si tomamos en cuenta que en equilibbo=D_, , entonces

a-c6
n+1

Esto quiere decir que la produccion total esta gaadd =nD, |,

por lo que el precio de mercado es

a-c
n+1

p=a-D=a-n

Con muchas empresas, paraumentando sin limite, se tiene que
p=a-a+c=c.
Es decir, de Cournot se deriva principio de queanpetencia perfecta el precio iguala

al costo marginal. Cournot modela la competencitep@& como el limite de un juego
con muchas empresas.



