Una nota sobre juego reputacional en capitulo sobi@erazgo en Shepsle y Bonchek

Este es un juego de sefales, ya que seguidoravabsecion (castigar o no rebelion),
pero no el tipo (fuerte o débil) del lider. Los siglgres parten de ciertas expectativas a
priori sobre la distribucion de tipos, por lo queggego Bayesiano y el concepto de
equilibrio es equilibrio bayesiano perfecto.

Los equilibrios en estrategias puras pueden sepadores (ambos tipos de gobierno
aplican castigo a rebelion en primer periodo), eden ser con diferenciacién.

Equilibrio agrupador : si ambos gobiernos aplican castigo a rebelidprener periodo,
la informacién que va a tener el seguidor en eliség periodo es la misma que al inicio:
con probabilidad kwes de tipo fuerte y con probabilidages de tipo débil.

Por tanto, seguidor no se va a querer rebelar segeindo periodo si
(1-awy(b—1)+ahb<0, es decir, b <1-w Q)

Esto implica que si reputacion inicial es muy fagrto hay incentivo para rebelarse en el
segundo periodo si se mantiene esa reputacion.

Dado eso, el gobierno débil va a tener un incergicastigar en el primer periodo, ya que
si todos castigan se mantiene reputacion inicidien pierde 1 en el primer periodo si
efectivamente tiene que castigar, como no hayigbeh el segundo periodo, espera
ganara en el segundo, y dados nuestros supuestos lagamampleta en ambos
periodos es

-1+ a> 0. (2)
Es decir, si aplica castigo, no va a haber rebaiel siguiente periodo (si no aplica
castigo, en cambio, va a recibir 0 tanto en pricoeno en segundo periodo, ya que en

segundo periodo el seguidor se va a rebelar cdrapiialad 1).

Por ultimo, seguidor en primer periodo, si se r@bespera un castigo cierto en el primer
periodo, lo que implica que su pago esperado es:

(1-a)(b—1)+a(b-1)=(b—1)<O. 3

Es decir, su pago esperado es siempre negativo.

Por tanto, es un equilibrio agrupador si se curiplepor lo que nadie se rebela ni en el
primer periodo ni en el segundo, y si alguien beleeen el primer periodo, ambos tipos

de gobierno aplican un castigo.

¢, Qué sucede si no se cumple la condicion (1)? $&esgova a rebelar el seguidor en el
periodo 2, por lo que no tiene sentido en ese @asan gobierno débil aplique una



politica de castigo en el primero. Por tanto, $@yp equilibrios agrupadores cuando se
cumple la condicién (1).

Equilibrio con diferenciacion. Nos preguntamos ahora si es posible un equilitmio ¢
diferenciacion cuando no se cumple la condicién (1)

La respuesta es no: si fuera asi, entonces ségolisrnos fuertes castigarian en el
primer periodo. Esto implica que con probabilidagu& estos gobiernos van a castigar
en el periodo 2, por lo gue ningun seguidor quemascastigo va a querer rebelarse en
el segundo periodo. Pero esto mismo haria quenlaisrmos débiles quisieran también
castigar, para evitar rebelién en segundo perigsia tentacion destruye cualquier
equilibrio con diferenciacion.

Equilibrio con diferenciacion parcial. La idea no es que Uds. estudien este equilibrio
en detalle, ya que el curso se concentra en laBleops bayesianos prefectos en
estrategias puras. Igual, les doy los lineamiegérerales de este caso particular.

Queda como alternativa que el gobierno débil aplgna estrategia mixta, por lo que
con cierta probabilidad castiga o no. Si fueratesy,una probabilidad de castigo del tipo
deébil, lamémoslan, suficientemente baja que hace que el seguidérrediferente entre
rebelarse o0 no en el segundo periodo si obsereastigo en el primer periodo.

Esto lleva a modificar la ecuacion (1), ya que ahimme que decidir el seguidor en
segundo periodo dependiendo de la historia, degfmiébservar castigo o no observarlo.
Si no observa castigo ante rebelion en periodeduidor en periodo 2 sabe que lider es

deébil y no va a castigar, por lo que se rebelarse@i observé castigo, va a estar
indiferente entre rebelarse o no si se cumple que:

1-aw(b-1)+ewmb=0. 4
Despejando, esto implica que la estrategia nmxés decreciente dn
m = [(1-a)/ ad(1-b),

yendo desde Ivcuanddb=1-w, hasta 0 cuando=1. Es decir, cuanto mayor la ventaja de
rebelarse, menor va a poder ser la posibilidad/dareebelion en segundo periodo.

Dado eso, hay una probabilidad de no rebelarsegamdo periodo, llamémoglaque
va a dejar al tipo débil indiferente entre castigaio. Esto es variante de ecuacion (2),
introduciendo estrategia mixpee igualando expresion a cero:

-1+ ap=0. (5)

Despejando, tenemos que se necgsith/a.



En cuanto al primer periodo, dado que hay ciedbaabilidad de castigm si se rebela, el
seguidor tiene que ver si le conviene rebelarse @ese periodo. Hay que modificar la
ecuacion (3), y el seguidor va a estar indiferentee rebelarse o no si

(1-c)(b-1)+wm (b-1)+ cwm b=0. (6)

Despejando, esto implica que la estrategia mmikigue deja indiferente al seguidor en el
primer periodo es una funcion crecientébde

m=[b-(1-]/w

que va desde 0 cuanbel-w, hasta 1 cuando=1. Dado que |an efectiva esta dada por
la ecuacion (4), para < mno hay rebelién. Pero a medida que aumenta lajeedé¢
rebelarse, dado por el paramdir@ventualmente llega un punto donde todos los
seqguidores se rebelan en el periodo 1, yamjsem. Sélo hay un Gnico valor dedonde
el seguidor esta indiferente entre rebelarse arel primer periodo.

Dadas esas probabilidades, hay un equilibrio holatimhde el lider y el seguidor del

periodo dos aplican estrategias mixtas. El seguidbperiodo uno o nunca se rebeld(si
es bajo), o siempre se rebelalgs alto).
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